(u,) et (v,,) sont les suites définies, pour tout n, par :

Ug =9

U U, —3 et Iy =Uy +6

n+l = 5
2

a) Montrer que (v,,) est une suite géométrique. Exprimer v, en fonction de n

n n
b) Calculer la somme et la limite de : S, = 2, puis de S,= 2w
k=0

Exercice 2

U, —4 S5u,, +4

On considére la suite (v,,) définie sur N par : v, =—t——70 Uypyq =
U, +1 U,y +2
a) Montrer que la suite v est géométrique et exprimer v, puis w,, en fonction de n

b) Calculer la limite de v lorsque n tend vers +w

1. Calculer w4, Uy, et us
2.0n pose : v, =4u, — 611 + 15
a) Calculer vy, vy, U, €t V3
b) Prouver que v,, est une suite géométrique de raison ¢ a déterminer

3. Exprimer v, puis u,, en fonction de 7 puis justifier que wu,, est la somme d'une suite géométrique et arithmétique
dont on précisera le premier terme et la raison.

Exercice 4

Ug =0
(w,,) est la suite définie par 3u, +2 ,vn
n+l = '
U, +4
. 10
a) Vérifier que w,, ., =3—-—
) q n+1 U, + 4

b) Montrer que la suite est bornée par 0 et 1.

(un + 2)(1 - U, )
U, +4

d) Que peut-on en déduire pour la suite (u,) ?

c) Montrer que ., ., — U, = . En déduire le sens de variation de la suite (u,,)

e) Déterminer la limite de la suite (w.,,)

Fiat lux
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Exercice 1
(wy,) est la suite définie par 2u, +1 ,vn

1 =
n+ /LL”/ +2

1. Démontrer par récurrence que, pour tout 7 : a) u, 20 b) u, <1

n =

2. Démontrer que la suite (u.,,) est monotone

Uy =1

3. La suite (v,,) est définie pour tout entier . par : v, = 1
Uy +

n
Montrer que (v,,) est une suite géométrique. Préciser la raison et le premier terme.

4. Exprimer v, puis u,, en fonction de n et calculer lim wu,

n—>+0
5. Trouver un entier N tel que, pour tout n. > N : U, > 0,99
Exercice 2
2
Uy =—
(w,,) est la suite définie par , Vn =1 On admettra que vn >1, w, =0 et w, #3
u??,
I
n+1 3_ un
1. Calculer ., et s
2. a) La suite (v,,) est définie pour tout n >1 par : v, = 1 Calculer v,
Uy,
b) Démontrer que pour tout . >1 : Unsp = 30U, — 1
. e 1
3. La suite (w,,) est définie par : wW,, =V, —5

a) Exprimer w,; en fonction de w,, et calculer le premier terme v,
b) Quelle est la nature de la suite w,, ?

¢) Exprimer w,, en fonction de n

N

. a) En déduire I'expression de wu,, en fonction de n b) La suite wu,, est-elle convergente ?

Exercice 3

¢

(wy,) est la suite définie par 2 , Vn
Upyp =~ =
U, +3

1. Montrer par récurrence que : -l<wu, <1

n -
2. Démontrer que la suite (u.,,) est monotone
3. Que peut-on en déduire pour la suite (u,) ?

4. Déterminer lim .,

7 —>+00
Errare humanum est. Perseverare diabolicum
XI.MMV ¢pr



(u,) et (v,,) sont les suites définies, pour tout n, par :

.
Upyg == Uy —1 et UV, =U, +3
1. Montrer que (v,,) est une suite géométrique.
2. Exprimer v,, puis u, en fonction de n
3. En déduire la limite de la suite (u,,)
n
4.80itS, = > u.
k=0
a) Exprimer S,, en fonction de n b) En déduire la limite de S,

uO:].

,Vn
2U

-1

(w,,) est la suite définie par {
U

n+l = YUn

1. Calculer les 5 premiers termes de la suite w,,

2. a. est un nombre réel. La suite v,, est définie pour tout entier n. par : v,, = U, —
a) Trouver le nombre o pour que v,, soit une suite géométrique
b) Exprimer v, puis u, en fonction de n
c) Etudier le sens de variation et la convergence de la suite 1.,

d) Trouver le pus petit entier 1. tel que 1., appartienne a l'intervalle ] -1-107* ; =1+107* [

/uo = 1
(w,,) est la suite définie par U

1. Conjectures

a) Construire graphiquement les premiers termes de la suite

b) La suite semble-t-elle majorée (minorée), si oui préciser un majorant (minorant) ? Monotone ? Convergente ?
2. Démonstrations : Démontrer ces conjectures

3. Expression de 1., en fonction de n

a) Déterminer le réel o tel que la suite v définie par v, = wu, — o soit géométrique. Déterminer sa raison et son
premier terme.

b) Exprimer v, puis u, en fonction de n

¢) Retrouver les résultats du 2.

XL.LMMV ¢pr
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